1. Biografia

Sierpiniski Wactaw Franciszek (1882-1969) urodzit si¢ 14 marca 1882 r. w Warszawie jako
jedyny syn Konstantego Wactawa, lekarza, i Ludwiki z Lapinskich. Ukoniczyl V Gimnazjum
Klasyczne w Warszawie, gdzie nabral zamitowania do matematyki pod wplywem nauczyciela
Witodziemierza Wtodarskiego. Od r. 1900 studiowal matematyke na Cesarskim Uniwersytecie
Warszawskim, tam zainteresowat si¢ teorig liczb i pod kierunkiem G. Woronoja napisat swoje
pierwsze prace z tej dziedziny. W 1904 r. otrzymat stopien kandydata nauk za nagrodzona ztotym
medalem prace i zostal nauczycielem matematyki i fizyki w IV Gimnazjum Zefiskim. W r. 1905,
przylaczajac si¢ do strajku szkolnego porzucit to stanowisko, wyjechat do Krakowa i kontynu-
owat studia matematyczne na Wydziale Filozoficznym UJ. W roku nastgpnym doktoryzowat sie,
formalnie u Stanistawa Zaremby, na podstawie rozszerzonej wersji kandydackiej rozprawy, napi-
sanej pod kierunkiem Woronoja ,,O sumowaniu szeregu » o, >, f (m? +n?)”, opublikowanej
pod nieco zmienionym tytutem jako [3] (liczby w nawiasach bez litery odnosza si¢ do czesci
A spisu publikacji). Po powrocie do Warszawy uczyt w latach 1906—8 matematyki w polskich
prywatnych szkotach Srednich, Seminarium Nauczycielskim w Ursynowie oraz Towarzystwie
Kurséw Naukowych. W r. 1907 zainteresowany teorig mnogosci spedzil kilka miesigcy w Ge-
tyndze, gdzie zetknat si¢ m. in. z C. Caratheodorym. Po powrocie w r. 1908 habilitowat si¢ na
Uniw. Lwowskim na podstawie prac z teorii liczb, m. in. ,,O pewnym zagadnieniu z rachunku
funkcji asymptotycznych”, [1] i zostal tam docentem, a po otrzymaniu tytutu profesora nadzwy-
czajnego we wrzeSniu 1910 kierownikiem II katedry matematyki. Jako jeden z pierwszych na
Swiecie wprowadzit w r. 1909 wyktad z teorii mnogosci i opracowat jej syntetyczne ujgcie ,,Zarys
Teorii mnogosci” (C[2]), piate w porzadku chronologicznym.

Wybuch pierwszej wojny Swiatowej zastat Sierpinskiego w majatku teSciow Pomajowie na
Bialorusi, skad (jako poddany austriacki od 1910 r.) wraz z rodzina zostal przez wiadze rosyjskie
wywieziony i internowany w Wiatce, gdzie spedzit osiem miesigcy. Dzigki staraniom matema-
tykéw moskiewskich uzyskat w r. 1915 zezwolenie na zamieszkanie w Moskwie, gdzie brat
udzial w pracach Moskiewskiego Towarzystwa Matematycznego i Polskiego Kota Naukowego
(jako cztonek Zarzadu). W tym okresie zaprzyjaznit si¢ z N. Luzinem, z ktérym wspoipraca
przyniosta w przysztosci osiem prac wspdlnych.

W lutym 1918 przez Finlandi¢ i Szwecje¢ Sierpifiski wrdcit do Polski i przez semestr letni
wyktadal we Lwowie, ale juz jesienia 1918 r. powotano go na UW, gdzie w kwietniu 1919
otrzymat nominacj¢ na profesora zwyczajnego i kierownictwo I katedry matematyki. W latach
1921-2 pemnit tez funukcje dziekana Wydziatu Filozoficznego. Podczas wojny 1920 r. pracowat
w Wydziale Szyfrow Sztabu Gléwnego i przyczynit si¢ do ztamania, dokonanego przez Stefana
Mazurkiewicza szyfru wojsk radzieckich.

W okresie migdzywojennym Sierpinski prowadzit wyktady z teorii mnogosci abstrakcyjnych
1 punktowych, teorii funkcji zmiennej rzeczywistej, teorii miary, analizy matematycznej, teorii
liczb, algebry wyzszej 1 wstepu do matematyki. W r. 1920 wspodlnie ze Stefanem Mazurkiewi-
czem 1 Zygmuntem Janiszewskim zatozyl, a nastepnie redagowat ,,Fundamenta Mathematicae”,
pierwsze w §wiecie czasopismo matematyczne wyspecjalizowane otwarte tylko dla prac z teo-
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kéw Krajéow Stowianskich w Warszawie (1929) i byt jego prezesem. Byl prezesem I Polskiego

1



Zjazdu Matematycznego we Lwowie (1927) i IIIl w Warszawie (1937), a takze reprezentowat
polska matematyke na Miedzynarodowych Kongresach Matematykow w Toronto (1924), jako
ich wiceprezes — w Bolonii (1928) i1 Oslo (1936), a na Kongresie w Zurychu (1932) wyglosit
odczyt plenarny ,,Sur les ensembles de points qu’on sait définir effectivement” [318]. Byt tez
honorowym prezesem II Kongresu Matematykéw Rumuriskich w Turnu-Severin (1932).

Podczas okupacji Sierpiniski pracowat formalnie jako urzednik warszawskiego magistratu
1od 1 X 1942 do 30 VI 1944 brat udzial w podziemnym nauczaniu jako wyktadowca teorii mno-
gosci 1 teorii liczb; w swoim mieszkaniu organizowatl tajne wyktady z matematyki. Napisat tez
kilkanascie prac i ksiazke C[14]. Po powstaniu warszawskim i przejSciu przez ob6z w Pruszko-
wie przebywat w okolicach Miechowa i Ractawic skad w lutym 1945 dotart do Krakowa. Przez
letni semestr 1945 wyktadat na UJ, ale juz w jesieni ponownie objat swoja katedre w Warszawie
1 wznowit przedwojenne wyklady. Do r. 1952 byt kierownikiem I katedry matematyki, od r. 1952
do zakonczenia pracy na UW w r. 1960 — kierownikiem Katedry Funkcji Rzeczywistych. Po
utworzeniu w r. 1948 Panstwowego Instytutu Matematycznego w Warszawie (od 1952 r. — In-
stytut Matematyczny PAN) zostal w nim samodzielnym pracownikiem naukowym, nastgpnie
przewodniczacym (1953-67) i przewodniczacym honorowym (1967-69) jego Rady Naukowej;
byt takze kierownikiem Zaktadu Teorii Liczb (maj—wrzesienn 1960) i mimo przejscia 1 X 1960
na emeryture prowadzit w tym zaktadzie seminarium do wiosny 1967 r.

W r. 1945 wznowit wydawanie ,,Fundamenta Mathematicae” (od r. 1951 jako redaktor ho-
norowy), a takze w latach 1956-69 byt redaktorem naczelnym wznowionego po wojnie jedy-
nego wowczas czasopisma na §wiecie posSwigconego teorii liczb ,,Acta Arithmetica”. Ponadto
byt cztonkiem komitetéw redakcyjnych zagranicznych czasopism: ,,Compositio Mathematica”
(1935-66), ,,Zentralblatt fiir Mathematik und ihre Grenzgebiete” (1939—-44) i ,,Rendiconti del
Circolo Matematico di Palermo” (1952-69). Przewodniczyl VII Polskiemu zjazdowi Matema-
tycznemu (potaczonemu z III Zjazdem Matematykéw Czeskich) w Pradze (1949) oraz VIII
w Warszawie (1953). W latach 1950-67 byl przewodniczacym Komitetu Okrggowego Olim-
piady Matematycznej w Warszawie, w r. 1951 dziatat w Komitecie Organizacyjnym Pierwszego
Kongresu Nauki Polskie;j.

Sierpinski byt jednym z tworcow polskiej szkoty matematycznej 1 wyksztalcit trzy pokolenia
matematykow, do jego uczniéw nalezeli m. in.: Stanistaw Ruziewicz, Otto Nikodym, Stefan
Mazurkiewicz, Kazimierz Kuratowski, Bronistaw Knaster, Stanistaw Saks, Kazimierz Zaran-
kiewicz, Antoni Zygmund, Adolf Lindenbaum, Karol Borsuk, Stefania Braunéwna, Edward
Szpilrajn-Marczewski, Antoni Wakulicz, Jerzy Browkin, Andrzej Rotkiewicz i Andrzej Schinzel,
z tym ze nie dla wszystkich wymienionych byt promotorem przy doktoracie. Otrzymat doktoraty
honorowe uniwersytetow we Lwowie (1929), Amsterdamie (1932), Tartu (1932), Sofii (1939),
Paryzu (1939), Bordeaux (1947), Pradze (1948), Wroctawiu (1948), Lucknow (1949) i Moskwie
(1967),

Sierpiniski nalezat do wielu organizacji i towarzystw naukowych w kraju i za granica. Byt
cztonkiem korespondentem Akademii UmiejetnoSci (od r. 1917), cztonkiem czynnym Polskie]
Akademii Umiejetnosci (od r. 1921) oraz jej delegatem na osrodek naukowy Warszawski (1936-52);
nalezal do Komitetu Naukowego Matematycznego (1936-9), byt cztonkiem rzeczywistym PAN
(od . 1952), jej wiceprezesem (1952-57), nastgpnie az do r. 1968 cztonkiem Prezydium. Byt tez
cztonkiem Towarzystwa Naukowego Warszawskiego (od r. 1908), jego wiceprezesem (1925-31)
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i prezesem do zawieszenia dziatalno$ci Towarzystwa w r. 1952, czlonkiem czynnym Towarzy-
stwa Naukowego we Lwowie (od r. 1926), prezesem (1928-30) PTM, od r. 1964 jego czton-
kiem honorowym, a w latach 1926-33 reprezentowat je jako przewodniczacy Komitetu Na-
rodowego Matematycznego wobec Migdzynarodowej Unii Matematycznej, cztonkiem Poznan-
skiego Towarzystwa Przyjaciét Nauk (od r. 1949) i cztonkiem honorowym Wroctawskiego To-
warzystwa Nauk (od r. 1965). Ponadto przewodniczyt Towarzystwom: Nauczycieli Szk6t Sred-
nich 1 Wyzszych (1927-33), Popierania Wspoétpracy Naukowej z Francja (1959-63) 1 Przyjazni
Polsko-Rumunskiej (w okresie migdzywojennym). Za granica byt cztonkiem korespondentem
Towarzystwa Geograficznego w Limie (od r. 1928, pézniej honorowym, od r. 1932), Krélew-
skiej Akademii Serbskiej (od r. 1932), Krdlewskiej Akademii Rumunskiej (od r. 1932, p6zniej
honorowym — od r. 1934), Krélewskiego Towarzystwa Naukowego w Liege (od r. 1934), But-
garskiej (od 1934), Jugostowianiskiej (od r. 1938) i paryskiej Akademii Nauk (od 1948 r., p6z-
niej czynnym zagranicznym — od 1960), a takze Niemieckiej Akademii Nauk w Berlinie (od
r. 1950), cztonkiem honorowym Towarzystwa Matematykow i1 Fizykéw Czeskich (od r. 1923),
Towarzystw Matematycznych w Kalkucie (od r. 1930), Belgijskiego (od r. 1931), w Benares
(od 1949), w Londynie (od 1964) oraz Akademii Nauk w Nowym Jorku (od 1959), Akademii
Socjalistycznej Republiki Rumunii (od r. 1965), a takze profesorem honorowym Uniwersytetu
Sw. Marka w Limie (od r. 1939), ponadto cztonkiem Moskiewskiego Towarzystwa Matematycz-
nego (od r. 1923), Krélewskiego Czeskiego Towarzystwa Naukowego (od r. 1930), Akademii
Nauk Scistych, Fizycznych i Przyrodniczych w Limie(od r. 1939), Krélewskiego p6zniej Naro-
dowego Towarzystwa Nauk i Sztuk w Neapolu (od r. 1939), Accademia dei Lincei w Rzymie
(od 1. 1947), Czechostowackiej (od r. 1960) i Krélewskiej Holenderskiej Akademii Nauk (od
r. 1961), Miedzynarodowej Akademii Filozofii Nauki w Brukseli (od r. 1961, takze jej wicepre-
zesem w latach 1962-5) oraz Papieskiej Akademii Nauk (od r. 1968).

Sierpinski zmart 21 pazdziernika 1969 r. w Warszawie i pochowany zostat w Alei Zastuzo-
nych na cmentarzu Powazkowskim. Prace i dziatalnos¢ Sierpinskiego byty wielokrotnie nagra-
dzane, otrzymat m. in. trzykrotnie nagrod¢ Akademii Umiej¢tnosci im. Konstantego Simona: za
prace z matematyki czystej (1911), za ,,Zarys teorii mnogosci”’, C[2] (1913) i za ,,Teorig liczb”,
C[3] (1917), nagrode¢ Polskiej Akademii Umiejetnosci za ,,Fundamenta Mathematicae” (1921),
nagrode rzadu polskiego za catoksztatt pracy naukowej (1923), nagrod¢ im. Jakuba Natansona
przyznang przez Kase im. J. Mianowskiego za ,,Topologi¢ ogélng”, C[2] (1928), dwukrotnie na-
grody naukowe miasta Warszawy (1929, 1954), nagrod¢ PTM im. Stanistawa Zaremby (1947),
narod¢ panstwowa I stopnia za caloksztatt pracy (1949), nagrodg ,,Probleméw” za popularyzacje
nauki (1961) i ztoty medal Fundacji Alfreda Jurzykowskiego (1968).

Byt odznaczony m. in. Krzyzem Komandorskim Orderu Polonia Restituta (1925), Krzyzem
Komandorskim z Gwiazda (1951) i Krzyzem Wielkim Orderu Odrodzenia Polski (1957), Orde-
rem Sztandaru Pracy 1 kl. (1954), Krzyzem Orderu Korony Rumunskiej 2 kl. (1930), wegierskim
Krzyzem Zastugi 2 kl. (1932), Krzyzem Oficersim (1933) i Komandorskim francuskiej Legii
Honorowej (1958) oraz butgarskim Orderem Obywatelskiej Zastugi 2 kl. (1939). Jego imieniem
nazwano krater na Ksigzycu, jedna z ulic Warszawy, jedna z nagrod PTM, jedna z nagréd III
Wydziatlu PAN oraz doroczny wyktad i zwigzany z nim medal Oddziatu Warszawskiego PTM
1 UW.



2. Dorobek naukowy w zakresie teorii liczb

Dorobek naukowy Sierpiniskiego obejmuje 724 prace i komunikaty badawcze, 113 artyku-
t6w przegladowych lub popularnych i przeméwien, 31 ksiazek i broszur, nie liczac przektadéw
14 skryptéw. Dotyczy teorii liczb, analizy matematycznej, ogdlnej i deskryptywnej teorii mno-
gosci, topologii mnogos$ciowej, teorii miary i kategorii oraz teorii funkcji zmiennej rzeczywi-
stej. Petna bibliografi¢ oraz oméwienie dorobku Sierpifiskiego zawieraja jego ,,Ouvres choisies”
(I-IIT) opublikowane 2 latach 1974-76 w Warszawie. Tu oméwimy tylko prace z teorii liczb,
odsylajac do omdwienia innych dziedzin w artykutach:

— Stanistaw Hartman, Les travaux de W. Sierpifiski sur Analyse, T. I, 217-20, Warszawa 1974,
— A. Mostowski, La théorie générale des ensembles, T. II, 11-13, Warszawa 1976

— S. Hartman et E. Marczewski, Ensembles analytiques et projectifs, ibid. 13-17,

— E. Marczewski, Topologie générale, ibid., 17-20,

— S. Hartman, Méasure et catégorie. Congruence des ensambles, ibid. 20-25

— S. Hartman, Fonctions d’une variable réelle, ibid. 25-31.

Pierwsza praca Sierpiniskiego [1], SciSle wzorowana na pracy Woronoja z 1903 r. o problemie
dzielnikéw, zawiera oszacowanie réznicy migdzy liczba punktéw kratowych w kole o §rodku
(0,0) i promieniu /x a polem kota przez c¢; </« (¢1,¢2,. . . 0znaczaja state). Poprzedni krok w tym
kierunku nalezacy do Gaussa byt o1/, a nastgpny krok zrobit dopiero w 1923 r. J. G. van der
Corput, dowodzac oszacowania ;29,0 < 1 /3.

Wynik Sierpinskiego wszedt w sposob trwaty do historii teorii liczb (por. E. Landau, Vorle-
sungen liber Zahlentheorie, Bd II, str 183, Chelsea 1947). W zwiazku z praca [ 1] pozostaje praca
[15], zawierjaca dowdd wzoru

1
Z [P PSR = 47r\/§ +c4+0 (x—1/6) ,

24m24n2<g

a po drodze oszacowania

Z 1 — %:L\/EJr 19 (w5/6)

24m24n2<g

ulepszonego w trzy lata pdZniej przez Landaua.

Praca doktorska Sierpinskiego [3] dotyczy sum postaci > ..., 7(n)f(n), gdzie f jest do-
wolna funkcja liczbowa, 7(n) zas liczba rozktadéw liczby naturalnej n na sumy dwéch kwadra-
tow (zamiast uzywanego obecnie oznaczenia r(n) autor uzywa oznaczenia 7(n)). Udowodnione
s m. in. wWzory nastgpujace

4
Zr(nQ) = —xlogx + cgz + O (xz/?’) , (1)
T
n<x
Z r(n)? = 4xlogx + czz + O ($3/4 logz), (2)
n<x



Dowdd opiera si¢ na pomystowym przeksztatceniu sumy » . ., r(n)f(n), a mianowicie

L(b-1)/2] [b/(2v+1))
> r(n)f(n) =4 =" > f(@r+w
b>n>0 v=0 n=0

co stanowi uogolnienie tozsamosci Liouville’a

Wz + (Vo — 2]+ [Va—22) +...=| %J ~ §J+L %j _
Wzér (1) zostal po raz pierwszy ulepszony w pracy M. 1. Stroniny z 1969 r, wzdr (2) za§ w pracy
S. Ramanujana z 1916 r. nie zawierajacej dowodéw. Najlepszy znany obecnie wynik pochodzi
od M. Kiihleitnera (1992).

Z praca [3] wiaza si¢ tematycznie prace [S], [7] 1 [8]. W pracy [5] podane sa wzory asymp-
totyczne dla sum ) __ fi(n) (i = 1,2,3), gdzie f;(n) jest liczba liczb naturalnych m takich,
ze m? | n, fo(n) jest suma tych liczb, f3(n) za$ najwieksza z nich. Suma Y __ f3(n) i jej
uogoblnienia byty przedmiotem badan S. M. Lee w roku 1975. -

Omoéwione dotychczasowe prace naleza do analitycznej teorii liczb. Inna grupa wczesnych
prac Sierpinskiego obejmujaca [2], [4], [10], [13], [16], [23], [32], [44] dotyczy rozwinigé liczb
rzeczywistych na szeregi i iloczyny nieskoficzone. Prace te w przekonaniu autora nalezaty do
analizy, dziS zalicza si¢ je do teorii liczb (w Mathematics Subject Classification 2000 dziat A67).
Praca [2] zawiera dowdd nastgpujacego twierdzenia. Niech a > 1 bedzie liczba catkowita,
T(a,k) =1—ajezelia | k, i1 jezeli a{ k, wéwczas dla kazdej liczby rzeczywistej = < 1

= T(a, k)x
T = 14+ —".
a H ( + R )
k=1
Dla x = 1/2 wzér ten zawiera jako szczegdlne przypadki wzory podane wczesniej przez Eulera

1 Sterna.
Praca [13] zawiera m. in. wzOr:

gdzie k > 1 jest liczba naturalna, k1 = ki k,.; = 2k* — 1. Szczegblne przypadki tego
wzoru byly podane przez G. Cantora w 1879 r., wzor za$ odkryty ponownie 4 lata péZniej przez
F. Engela, ktéremu bywa na ogét przypisywany.

W pracy [44] zabrane sa wyniki prac [23], [32], jest tez material nowy. Autor rozwaza
nastepujace rozwinigcia liczny niewymiernej x > 1, w ktorych a; oznaczaja liczby naturalne.

> 1
_ k-1 L >
x g (—1) o’ a1 > ag(ar + 1), 3)
k=1
T = EOO (—1)k_1 ! , Qgyq > g, 4)
1 aj...ag



o0
1
T = Z s Qg1 = Ak, (5)
—1 ay...ag
(o]
c .
T = Z - , 0 < ¢, < oy, ¢, catkowite. (6)
1 (631 Qp

Rozwinigcia typu (3) byly badane wczesniej przez E. Cohena w 1891 r., a rozwinigcia typu
(4) przez M. Ostrogradskiego, ktéry jednak swoich wynikéw nie ogtosit i znaleziono je w jego
spuSciZnie po§miertnej wiele lat po ukazaniu si¢ pracy [44]. Szczegélne przypadki rozwinigé
typu (5) mozna znalezZ¢ w dzietach Lamberta, nie dowiddt on jednak na ich temat zadnych twier-
dzen ogdlnych Zrobit to F. Engel; rozwinigcia typu (5) sa nazywane powszechnie rozwinigciami
Engela, z wyraZzna krzywda Sierpinskiego, ktéry wyprzedzit Engela o dwa lata. Wyniki Sier-
pinskiego dotyczace rozwinigé (3)—(6) zostaly uogdlnione w pracy doktorskiej G. Statemayera
z roku 1931.

W staroSci Sierpinski wrdcit do tej tematyki w pracach [605] 1 [636] dotyczacych iloczynow
nieskonczonych. W drugiej z nich wzmacniat wyniki Oppenheima (1953) i uogdlnial wynik
Eseatta (1937).

Nastgpna grupa wczesnych prac Sierpinskigo dotyczy aproksymacji diofantycznych. Grupa
ta obejmuje prace [12], [14], [18], [19], [21], [24], [26] (rozszerzona wersja [18]), [28] (rozsze-
rzona wersja [24]) 1 [95].

W pracy [19] dowodzi sig, ze dla kazdej liczby rzeczywistej x i1 kazdej liczby naturalnej n
istnieja co najwyzej dwa utamki p/q takie, ze |x — p/q| < niq, 1 < ¢ < n. Prace [18]1i [21]
anonsuja, za$ prace [12], [14] i [26] zawieraja dowdd, ze

IEN <i dazeqQ,
JLTOEZ{’“}{ I daz¢qQ

Wz6r ten uogdlniony jest w pracach [24], [28] dla niewymiernych x w spos6b nastepujacy:

R 1
Jim - ;{km +y} = 5 (y dowolne).
Ten ostatni wzor rOwnowazny jest rOwnomiernemu rozmieszczeniu ciagu kx mod 1. Parg mie-
sigcy wezesniej ten sam wynik otrzymat P. Bohl, a prag miesigcy p6zniej H. Wegl, ktérego na-
stgpna podstawowa praca na temat rOwnomiernego rozmieszczenia przy¢mita wszystkie wyniki
wczesniejsze.

Praca [95] wiaze si¢ z réwnomiernym rozmieszczeniem mod 1 ciaggu ag”, dotyczy bowiem
liczb absolutnie normalnych. Nazywamy tak liczby rzeczywiste « takie, ze dla kazdego natural-
nego g > 1 w rozwinigciu liczby « przy zasadzie g kazda cyfra wystgpuje z jednakowa czgsto-
Scia. Wedlug twierdzenia Borela prawie wszystkie liczby rzeczywiste sa absolutnie normalne.
[95] zawiera nowy dowdd tego twierdzenia wraz z konstrukcja liczby absolutnie normalnej bez
pewnika wyboru, co stanowi odpowiedZ na pytanie Borela (1909).

Pozostate arytmetyczne prace Sierpiniskiego naleza do elementarnej teorii liczb i dotycza
podzielnosci, kongruencji, réwnan diofantycznych, liczb pierwszych i pewnych zagadnien addy-
tywnych.



Prace o funkcjach arytmetycznych dotyczyty z reguty funkcji specjalnie waznych, takich jak
funkcja Eulera ¢ lub suma dzielnikéw, nie zas ogdlnej teorii. Praca [635] zawiera na przykiad
dowdd, ze réwnanie ¢(x + k) = ¢(x) ma przy kazdym naturalnym % co najmniej jedno rozwia-
zanie; do dzi§ nie wiadomo, czy ma co najmniej dwa.

Liczne prace Sierpinskiego dotyczyty liczb pierwszych. Interesowat si¢ ciaggiem réznic p,, 1 —
Pn» gdzie p,, 0znacza n-ta liczbe pierwsza i dowiédt [634], ze lim sup,, ., min{p,+1 —Pn, Pni2—
Pnt1} = oo. Ten wynik byt wielokrotnie wzmacniany i uogélniany, az do wybitnej pracy M. Ma-
iera (1981). Przypuszczenie Sierpinskiego sformutowane w [642], ze kazdy wiersz tablicy

1 2 ....on
n+1 n+2 ... 2n
n—n+1 ... ... n?

przy dowolnym n > 1 zawiera liczbe pierwsza, stanowi daleko idace uogdlnienie tzw. postulatu
Bertranda. Sierpifiski badat posta¢ rozwinigcia dziesigtnego liczby pierwszej i dowiddt w [649],
ze dlakazdego ciagu k+1 cyfrby, . .., by, gdzie by # 01 (b4, 10) = 1, istnieje liczba pierwsza,
ktérej rozwinigcie dziesigtne rozpoczyna si¢ od by, . .., by 1 koficzy na by, 1, ..., byy;. Nietatwe
uogolnienie tego twierdzenia zawiera praca Harmana (2006). Sierpinski rozwazat réwniez sume
cyfr n-tej liczby pierwszej i oznaczajac ja przez S,, postawit w [672] pytanie, czy dla nieskon-
czenie wielu n, S,, > 5,1, co zostalo pozytywnie rozstrzygnigte przez Erdos (1965).

Interesowat si¢ takze przedstawialnoScia liczb pierwszych przez wielomiany i dowiédt [697],
ze dla kazdej liczby naturalnej n istnieje taka liczba naturalna a, ze 22 + a przedstawia wigcej niz
n liczb pierwszych. Rozwazal rowniez rozmieszczenie liczb pierwszych w ciagach o wzroscie
wykladniczym i dowiddt istnienia nieskoficzenie wielu takich liczb nieparzystych k£ > 1, ze
wszystkie wyrazy ciagu k2" + 1 sa ztozone. Dowdd ten podany w [660] jest efektywny, ale
liczby k zen otrzymane sa rzgdu setek tysigcy. Dotychczas nie wiadomo, jaka jest najmniejsza
liczba k£ o wymienionej wtasnosci.

Do addytywnej teorii liczb mozna zaliczy¢ prace [633] o przedstawieniach liczb wymiernych
przez sumy odwrotnosci liczb naturalnych. OdwrotnoSci takie nazywat Sierpinski utamkami pro-
stymi. Wedtug przypuszczen Erdosa i Straussa utamek 4 /n jest dla n > 1 suma trzech utamkow
prostych. Sierpifiski wypowiedziat analogiczne przypuszczenie dla utamkéw 5/n, a B. M. Ste-
wart (1964) sprawdzit je dla wszystkich n < 10°. Rozkladom liczb wymiernych na utamki
proste poSwigcona jest ksigzeczka C[25].

Inne mate monografie Sierpinskiego dotycza tréjkatéw pitagorejskich C[21], réwnan dio-
fantycznych C[23], liczb pierwszych C[31] i liczb tréjkatnych C[34]. Doczekaly si¢ one wielu
przektadéw na jezyki obce.

Trzy wigksze dzieta Sierpinskiego C[3], C[30] i C[39] zajmuja w literaturze przedmiotu
miejsce odrebne. Traktowane jako podrgczniki zawieraja stosunkowo ubogi zakres materiatu,
mianowicie elementy teorii liczb oraz najbardziej przystepne czesci jej bardziej zaawansowa-
nych dziatéw (nieréwnosci Czebyszewa w teorii rozmieszczenia licz pierwszych, arytmetyka
cial kwadratowych, podstawy teorii form kwadratowych i dwéjkowych). Natomiast, w przyje-
tych przez autora ramach, dzieta te maja charakter encyklopedyczny, wiele rezultatéw specjal-
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nych przytoczonych jest bez dowodéw. Jak pisze W. J. LeVegue w recenzji ksiazki C[39]: ,,To
jest wlasnie Zrédto, do ktérego nalezy siggnac, aby dowiedziec si¢, co wiadomo na temat godne;j
uwagi rozmaitosci zagadnien w elementarnej teorii liczb, ktére przyciagaly uwage przez lata.
Styl jest zywy i autor jest mistrzem w swoim przedmiocie.”
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